
с  = *1+ *2
2z,z?

; п  = min||/?(z)|| = —+с*|| = i + G
l l k - z j

zl 11 z 2 J z,z2

Следствие. Минимальное значение нормы р (г) на множестве, определяемом неравенст
вом

\ \ i /z + a \\< n ,  (1)

достигается при С = С* и равно п .
Опишем множество, определяемое неравенством (1). Возможны три случая: 1) |С*| = г*, 

т.е. |zj + z2| = |zj - z 2|. Тогда (1) определяет замкнутую полуплоскость; 2) |С*| < г*, т.е. 

|z, + z2| < |z2 - z ^ .  Тогда (1) определяет замыкание внешности круга, содержащего начало 

координат; 3) |С |> г , , т.е. |z, + z2| > |z2 — Zj | . Тогда (1) определяет замыкание внутренности 
круга, не содержащего начало координат.
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АСИМПТОТИЧЕСКОЕ РЕШЕНИЕ СИНГУЛЯРНО И РЕГУЛЯРНО 
ВОЗМУЩЕННЫХ АЛГЕБРАИЧЕСКИХ УРАВНЕНИЙ

Рассматривается решение сингулярно возмущенного алгебраического уравнения [1]
zxn =xm+am.ixm' 1 +am.2xm'2+ ...+aix+ao О)

где коэффициенты as—const, ri>m, n, weZ. При e-»0 уравнение (1) сводится к уравнению 
xm+am.\ xm'1 +am.2Xm'2+ .. .+a\x+ao=0, 

имеющему корни а*, где s=\..m. Для уточнения этих корней положим x=xo+exi+.• • 
Подставляя в (1) и приравнивая коэффициенты при одинаковых степенях е, получим

х = c ts  + eans [m et™-1 + (m - \)am_^™~2 +{m - 2)am_2a ^ 3 +... + a1 ]"1 +... (2)
Это разложение становится непригодным, если член в скобках стремится к нулю. Т.к. ос

тавшиеся n-m корней уравнения стремятся к бесконечности при е-»0, то разложения для них

будем искать в виде х = — + x0 + ...,v>0 . Подставив в (1) и приравняв степени при главных 
ev

членах, получим, что х = —  + ■ — +..., г = 1..(л -  m ), v = —-— , а>=е2'* /(”‘т).
ev n - т  п - т

Используя данный метод, для корней регулярно возмущенного уравнения x3-(2+g)x2-(l-
е)х+2+Зе=0 построены разложения r=  1 +3/2-е+..., х=2-5/3 •£+...,

х=-1-5/6-е+...
Решения уравнения x3-(3+e)x-2+s=0 найдено в виде х=2-5/9-е+..., х =-1 + V2/3 -s + ... и 

х = -1 -V 2 /3  •£ + ...
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